FOJA - DU3
Jakub Kagsak

1

Pre Iubovolny symbol ¢ definujeme operaciu na jazykoch remove,. ako:
remove (L) = {w € X} | wc e L}

Veta: Nech L € R, potom existuje NKA B taky, ze L(B) = remove.(L).

Nech L € R, potom existuje NKA A bez prechodov na ¢ taky, ze L(A) = L, A = (K, X%, 4, qo, F).
Zostrojme NKA B:
B= (K7275>(I07FB)

Fp={q|lqe K, Ipe F:pei(qc)}

C:
Nech w € L(B) ukdzeme, ze w € remove.(L).
weLB) ~ g€ Fp: (g, w)tF5 (g, )

0) .
Q Jdg € Fp: (qo, we) -y (g, ¢

(1) *
~ dge Fp, Ipe F: (q, we) i (¢, ¢) b4 (p, €)

~» we € L(A) ~» wece L ~ w € remove.(L)

(0) vyplyva z definicie B - automaty A a B sa lisia len v mnozine akceptaénych stavov, prechodové
funkcie maji uplne rovnaké. Preto v nich musi existovat rovnaky vypoéet na slove w.
(1) vyplyva z definicie Fp.

D:

Nech w € remove.(L) ukazeme, ze w € L(B).

w € remove.(L) ~ we €L ~ Tp e F:(q, we)y (p, €)

(~2-2 IdpeF, g€ K : (g, we)F% (g, ¢) F4 (p, €)

@ GpeF, Fge K: (g, w)kFx (g, €) N p€dlg,c)

@HQEFB: (go, w)F5 (¢, ) ~ w € L(B)

(0), (1) - rovnako ako v predoslej inklizii.
(2) - vypotet modzeme rozpisat, pretoZe m4 aspoii jeden krok.

7 dokézanej vety priamo vyplyva uzavretost triedy R na operdciu remove,.



